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INECUACIÓN LINEAL ey Čs Ja 8 


j~ 


Su forma general es: ET a#0 


Resolución 


Consideremos: ax+b>0 > ax>-—b 


b b 
Sia> 0 >= x>-- ණෟ の ao 
a a 


b b 
S:ia<0 => x<—— — MS පැ 
a a 


Ejemplo 1 
Resuelva la inecuación lineal: x — 5 > 3 +5 
Resolución 


Despejamos x en la inecuación lineal: 
2X s 1 x = 
== 2 ad = 

3 2 


_ 'ක්‍ක්‍ෂක්‍ෂ 


—00 16,5 +00 


> a 16,5 
— : 
X z 2 


= CS = [16,5 : + 00) eles Ss. ae 


Ejercicio (1) 
Luego de resolver la inecuación mx + 1 >3x+n 


en variable x, se obtiene CS = R. Halle la variación 
de mn. 


A) (0; 1) B) (2; +00) C) (00; 3) 
D) (一 eo: 2) E) (4; +00) 
Resolución: 


Escribimos convenientemente la inecuación: 

Mx gt 1 > 3x4 11 > (m-3)x>=n-1 

Si la inecuación tiene (5 -- R, entonces es de la 

forma: (0) x > (—). Luego: 

m-3=0 A n-1<0 > m=3 A n<l 
> 3n<3 > mn<3 
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MÉTODO DE LOS PUNTOS CRÍTICOS (P.C.) 


Ejemplo > ; a 
E a 2 (て ニーー ン ーー ニー ィ 
Resuelva la inecuación (~ cerrado 
(x —2)(x+ 3)(x+1) < 0 
P(x) 
Resolución 


Pasos para aplicar el método de los P.C.: 


e Garantizamos que el coeficiente principal de 
cada uno de los factores lineales de P(x) sea 
positivo. 


e Hallamos los puntos críticos (o raíces) del 
polinomio P(x) igualando a cero cada uno de 
sus factores lineales. 


B Puntos críticos: 2 ;—3; —1 


e Ubicamos los puntos críticos en la recta real y 
separamos por zonas. 


Colocamos los signos (+) o (—) en las zonas de 
forma alternada, empezando de derecha a 
izquierda con el signo (+). 


Finalmente hallamos el C.S. según el siguiente 
criterio: 


P(x) > 0— C.S.= zona (+) y PC. abiertos. 
P(x) > 0—> C.S.= zona (+) y P.C. cerrados. 
P(x) < 0— C.S.= zona (—) y P.C. abiertos. 
P(x) < 0— C.S.= zona (—) y PC. cerrados. 


Para nuestro ejemplo, elegimos las zonas de signo 
(—) y los extremos finitos cerrados, es decir: 


“Es. = (=0;=3]u [=1;2] 
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INECUACIÓN CUADRÁTICA 


Su forma general es: 


ax*+bx+c20 |g テ 0 


Ejemplos: 
e 5x2+3x-7>0 e x2-10<0 


Resolución de la inecuación cuadrática 


1) La inecuación cuadrática debe estar en su 
forma general y es conveniente que su 
coeficiente principal sea positivo (a > 0). 


2) Calculamos el discriminante, según su 
resultado existen 3 casos. 


Caso I: (A> 0) 


Halle sus dos raíces (por factorización o 
fórmula general), luego aplique el criterio de 
los puntos críticos e indique el CS. 


Ejemplo 


Resolver la inecuación 
20x(Gx—5)>25+11x+140x 


A) (一 oo: 5] U [49; +00) Mio —5/49] U [5; +00) 
C) [-5/49; 5] D) (—00; 5/49] U [5; +00) 
E) (70; —5] U [5; +00) 


Resolución 
Escribimos convenientemente la inecuación: 


49x? — 240x -- 252 0 
49x n 5 Puntos críticos: 


Pp] 5 
x —5 
~ (49x + 5)(x —5)= 0 


Aplicamos el método de puntos criticos: 


Ejemplo Si una inecuación cuadrática ax? + bx +c 20 
Resolver la siguiente inecuación tiene como NOSS 
2 +6 > —2V2x CS = (m;n) 0 CS = (—00;m] U [n; +00) 
A) (=V2; 2V2) B) ig 21312) )( (=v2; 3 v2) Entonces m y n son raíces de la cuadrática y se 
D) (00; —y2) U (3V2; +00) E) ( (—3V2; v2 2) puede aplicar el Teorema de Cardano. 
¡E 
Resolución: 
Ejercicio (2): 


Escribimos convenientemente la inecuación: 
Determine ab si la inecuación x? —ax—b>0 


E L 2V2x -6<0 
£9; +00) 


n Puntos críticos: tiene como CS = 


TEE ラフ ーV2 : 3V2 Resolución: NADA 


L 2. Id 3m. raices ob |? (=I ako । 
ュー ue tobe S Creare 
OVO a > ass 
; に 1 _ | / = = Ro = 


(x + ¥2)(x — 3v2) <0 


== =V233V2 = 
) 


= | 


El polinomio es un trinomio cuadrado perfecto 
y por simple inspección se obtiene el conjunto 
solución. 


Ejemplo 
e Ead 
Resolver la siguiente inecuación VA 


4x? -- 122 4-9 ~ 0 
Resolución: 


4x?-12x+9>0 
Notamos que su A= (-12)*—4(4)(9) = 0 
Entonces la cuadrática es un TCP 
— (2x—3)2>0 


CS = R 


También tenga en cuenta lo siguiente: 


Si: 


(の 


(の 


Si: 


i: 


1; 


ー 552 =y z 
(2x —3)*>0 CS=R AV Jo 
2 = R- 3 
(2x-32>0— CS=R-|5) 132. 
3 
(2x — 3)? < 0 CoS 5 (Solución única) 


(2x — 3)? <0—CS=0Q 


Observación 


Si el conjunto solución de: 
ax?+bx+c20; a#¥0 

es de la forma 16) 0 R— {£} entonces 
a>0 A A=0 


Además « es raíz doble del polinomio. 


ACADEMIA 


Ejercicio (3) Ejercicio (4) 
Determine el valor de b + m sila inecuación Si el conjunto solución de la inecuación 
x? — PDA => —B es R- fa), halle el 


AO FAA máximo valor de /. 


A) 6 B)1/2 C) 4 ණා E) 3 A)1- BJ C) 4 ASS E) 3 


2x2 +24+ 0 ~ 0 


Resolución: Resolución: 


, | 11 
Coie la mein: Como la inecuación: x? — (8 — 2)x — T +e >00 


2x2—2x+b<0 tiene CS = (m). tiene es R — {a}, entonces: A= 0 


entonces: A= 0 ; A= (B — 2)2 — 4(1) (s L T) =0 
A= (+2)? —4(2)(b) =0 b ちり = ニニ O 


2 aby] > B?—4B+4—4B+11=0 
= > スー = => = = = 
le hal p*— 86 +15 = 0 (6 —3)(6 —5)=0 


Luego: BP =3 3 が ガー5 


Por Cardano: 
—2 


1 
mTm=T 4 51 > ae 


… b+m=1 … — max(f)= 5 


Ejercicio (5) 


le „ 4+x— 4x? 
Si el conjunto solución de la inecuación —_—_ >m 


O II ní E)1 


es {a}, halle el valor de ma. 


Resolución 
Note que: 
x*—x+1>0 (siempre es positivo) 
Escribimo veni te la inecuación: 
ක්‌ 
4+x—4x* >mx*—mx+m 


(m + Vx? —(m + 1)x+ (m— 4) <0 


Como la inecuación tiene CS unitario {a}, entonces: 


m+4>0 A A=(m+D?*-4(m+4W(m-=4)=0 


m>-4 A m*+2m+1-4(m*-16)=0 


m>-4 A —3m*+2m+65=0 


m>-=4 A 3m? — 2m —65=0 


Como: m > —4 entonces: m = 5: 


Luego, la inecuación es: 9x? —6x+1<0 


1 
(3x —1)*< 0 sume A EES 


2 =5 | 5 
Ly E E 


෴ 4. 
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Caso IIl: | (A< 0) 


En este caso, el polinomio no tiene raíces reales. 
Para su resolución podemos completar cuadrados 


o aplicar el Teorema del trinomio positivo. 


Teorema del trinomio positivo 


Dado el polinomio P o = ax“+bx+c,a*0 


Pa) >0;WXER Sa >0nNA<O 


Ejemplo 


Para el polinomio Px) = x? — x +1 se tiene: 
A= (-1)?-4(1)(1)=-3 <0 Aa=1>0 


> x? -x+1>0:VreER 
Ce 


+ 


Luego: 


x*-x+1>0 > CS=R 
AAA 
+ 


e x?—x+1 20 > CS=R 
— o 
+ 
e x2-x+1<0 > CS=ø 
AA 
+ 
e x*-x+1<0 > CS = Ø 
෴෴ ය්‌ 
— 


Teorema del trinomio no negativo 


Dado el polinomio Px) = ax? + bx +c, a + 0 


Po} 0; vxER S a>0A als} 


Corrgůo 
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Ejercicio (6) 


Dado el polinomio P = x* — 2nx + 9, halle los valores 
de n, si se sabe que P(x) > 0; Vx ER. 


Resolución 


Como|x? —2nx+9>0;VxER 


Por el Teorema del trinomio no negativo, 


se cumple que: a=1>0A A<0 
Luego: A = (2n)2—4(1)(9) < 0 


o 4n?-36<0 eo n-9<0 
(n+ 3)\(n-—3) <0 > -3SXS3 


n € [-3;3] — 
CESAR 


GRACIAS 


SÍGUENOS: (P 


